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2. Ubung Analysis I

(Vollsténdige Induktion)

Ubungsaufgaben
1. Aufgabe

Beweisen Sie mit vollstdndiger Induktion, dass die Summe der ersten n un-
geraden natiirlichen Zahlen gleich n? ist.

2. Aufgabe

Sei n € N, dann gibt es kein m € Nmit n <m <n + 1.

3. Aufgabe

Seien A, Aussagen fiir n € N. Zeigen Sie, dass aus

(i) Ap ist wahr, und

(ii) fir allen € Ngilt AgA AT A ... ANA, = Anns
folgt: A, ist fiir alle n € N wahr.

4. Aufgabe
Die Abbildung f: N — N sei rekursiv definiert durch:

f(0) :=5, f(1) :=12; f(2):=30 und
f(n+3):=6f(n+2)—11f(n+1)+6f(n).

Zeigen Sie, dass f(n) =3-2"+2- 3™



Tutoriumsvorschlige

1. Aufgabe

Geben Sie zwei Beweise (mit vollstiandiger Induktion und mit einem Satz aus
der VL) fiir die Tatsache, dass die n—te Zeilensumme im Pascalschen Dreieck
immer gleich 2" ist

2. Aufgabe
Zeigen Sie, dass fiir alle n € Nund z € R, x # 1 gilt:

1 — " n+1
Z v 11—z
(geometrische Summe)

Hausaufgaben

1. Aufgabe (3 Punkte)

Beweisen Sie mit vollsténdiger Induktion, dass fiir alle n € N gilt

Z _ n
—~k(k+1) n+1

2. Aufgabe (12 Punkte)

Zeigen oder widerlegen Sie:

“ 1
i) dc € NvVn € N: E=Znn+12n+1)+c
() > o# = Gl + )20+ 1)

(ii) In € N: Zk— (2n+1
(iii) Ing € NVn > ng: 2" > n?.

Gesamtpunktzahl: 15



